CHUONG 6. CUNG VA GOC LUONG GIAC. CONG THUC LUONG GIAC 1. CUNG VA GOC LUQNG GIAC

Chuong 6: CUNG VA GOC LUGNG GIAC.
CONG THUC LUONG GIAC

CUNG VA GOC LUQNG GIAC

¢d TOM TAT Li THUYET

o KHAI NIEM CUNG VA GOC LUQGNG GIAC

Dinh nghia.

Puong tron dinh hudng 13 mot dudng tron trén dé ta da chon mot chiéu chuyén N_
dong goi 1a chiéu duong, chiéu nguoc lai goi 1a chiéu am. U
Quy uéc: chieu duong la chiéu ngude vé6i chiéu quay ctia kim dong ho. /

Dinh nghia. Trén dudng tron dinh huéng, cho hai diém A va B. Mot diéem M di chuyén trén dudng
tron luon theo mot chiéu (duong hogc am) tit A dén B tao nén mot cung lugng gidce c6 diém dau la A,

diem cudi 1a B.

V6i hai diém A, B da cho trén duong tron dinh huéng, ta cé vo sd cung luong giac diém dau A,
diém cudi B. Méi cung nhu vay déu duge ki hieu la AB.

Trén mot duong tron dinh huéng, lay hai diém A va B thi

e Ki hiéu AB chi mot cung hinh hoc (cung 16n hodc cung bé) hoan toan xac dinh.

e Ki hieu AB chi mot cung luong gidc diém dau A, diem cubi B.

Dinh nghia.

Trén duong tron dinh huéng, cho cung lugng giac C’rb. Mot diem M
chuyén dong trén dudng tron tit C' dén D tao nén cung luong giac C’rb
noi trén.

Khi do, tia OM quay xung quanh goc O tit vi tri OC dén vi tri OD.
Ta néi ta OM tao ra mot géc lugng gidc c6 tia dau la OC, tia cudi 1a

OD. Ki hi¢u: (OC,0D).
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Dinh nghia.

Trong mit phan toa do Oxy, vé duong tron dinh huéng tam O ban kinh Yy

R=1. B

Duong tron nay cit hai truc toa do tai bon diém A(1;0), A’(—1;0),

B(0;1), B'(0; —1). Ta lay A lam diém goc ctia dudng tron do.

Duong tron xac dinh nhu trén goi 1a duong tron lugng gidc (goc A). T 0 P 5
B/

Q SO PO CUA CUNG VA GOC LUGNG GIAC
Dinh nghia. Trén dudng tron tuy ¥, cung c¢6 do dai bang ban kinh dudc goi 1a cung co s6 do 1rad.

180°
Lién hé gitta do va rad: 1° = " vad va 1rad = (—) .
180 s

Khi viét s6 do clia mot goc (hay cung) theo don vi radian, nguoi ta thuong khong viét chit rad

sau s6 do. Chang han cung g duge hiéu la cung grad.

Bang chuyén d6i théng dung:

Do 30° | 45° | 60° | 90° | 120° | 135° | 150° | 180°

Radian

N
w| 3
ro| 3
|
|
|
3

s
6

Dinh nghia. S6 do cia mot cung luang gidc AM (A # M) 1a mot s6 thyc, am hay duong.
Ki{ hiéu s6 do ctia cung I AM la sd AM
Ghi nhé:

sd AM = o+ k27, k € Z.
sd AM = a® + k360°, k € Z
Dinh nghia. S6 do cia géc lugng giac (OA,OC) 1a s6 do clia cung lugng gidc AC tuong tng.
S6 do ctia mot cung luong giac
S6 do ctia mot cung lugng giac AM (A # M) 1a mot s6 thuyce, am hay duong. Ki hi¢u s6 do clia cung
la AM la sd AM.
Ghi nhé

sd AM = o+ k27, k € Z.
sd AM = a® + k360°, k € Z

S6 do ctia mot géc lugng giac

S6 do ciia goc lugng giac (OA, OC) 1a s6 do ciia cung lugng giac AC' tuong ting.
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Biéu dién cung ludng giac trén dudng tron luong giac

Diém M tren duong tron lugng giac sao cho géc lugng giac Y
(OA,OM)) = a 1 diém biéu dién cung lugng giac c6 s6 do a. B
M
A’ o A
0 x
B/
¢) CAC DANG TOAN
%& Dang 1. Lién hé giira d6 va radian )
2 ~ . 2 2. o 5 P ~ N £ o m N 180 °
Stt dung cong thitc chuyen doi gitta so6 do do va so do radian: 1° = 180 rad va lrad = | — | .
s
$9696> BAI TAP DANG 1 $96969
Vi du 1. Déi s6 do ciia cac goc sau ra radian: 72°; 600°; —37°45'30".
Loi giai.
Vil° = % rad n2én
s i
720 =72 — = —;
180 5 1’0
T T
600° =600 - — = —;
50 ’ ’45 ° 30 \° 4531\° 4531
—37°45/30" = —37° — (—) - (—) = ( ) =22 L~ 0,6587. 0
60 60 - 60 120 120 180
oy 5 3
‘ Vi du 2. Dai so do cua cac géc sau ra do: 1—g; %; —4.

Laoi giai.
1 o
Vilrad = <@> nén
T
Sm (57? 180>° .
18 \18 =/ 507
3T (3% 180>°
—=|—-—] =108%
5 5 T
—4 = — <4 . @> ~ —2260°48'.
T

BAI TAP TU LUYEN
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Bai 1. Ddi s6 do clia cac goéc sau ra radian: 54°; 30°45"; —60°; —210°.
Loi giai.

T 3T
54° =54 — = —;

180 10’

45\°  [123\° 123 41
30045'=300+<—> =<—> =22 T T 0, 5367;

o _ __ .L:——'
—60% = =60~ 725 3’

T
—210° = =210+ — = ——. O
180 6
571" 47r'

3, H67.
6?377 m

<. 2. A 2 2 2 ~ 7T
Bai 2. Daéi so do ctia cac goc sau ra do: g;

5.7r

5) 1 °
__W:_<5_7T.@> = 150°;
6

4 4 °
T _ (_7r . @) = 240°;
3 3

180

3,006 = <3, o6 - —) ~ 640°48’. U

™

& Dang 2. Do dai cung luong giac

Cung tron ban kinh R ¢6 s6 do a (0 < a < 27), ¢6 s6 do a° (0 < a < 360) va c6 do dai la [ thi:

Dic bit: 1 rad = (@> 1°= T rad.
- 180

$069><$> BAI TAP DANG 2 656940

Vi du 1. Mot duong tron ¢6 ban kinh 36 m. Tim do dai ciia cung trén dudng tron dé c6 so6 do
la
a) — b) 51° c)

Wl =

Loi giai.
Theo cong thic tinh doé dai cung tron ta c¢6 | = Ra = %.R nén

a) Ta c6 | = Ra = 36.%{ = 277w =~ 84,8m

Ta w5l olm
Tacol=—R=—36=— =~ 32,04 m.
b) Ta ¢6 1 180 R 1180 36 . 32,04 m
C)Tacél:Ra:36.§:12m. O

p 1Y)° .
Vi du 2. Mot hai li 1a do dai cung tron xich dao c¢6 so do (@) = 1'. Biét do dai xich dao la
40.000 km, hoi mot hai 1i dai bao nhiéu km?

L&i giai.
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40000 1

Mot hai 1i dai .— ~ 1,852 km. 0
360 60
Vi du 3.
Cho hinh vuong Ag, A;, As, A4 n0i tiép duong tron tam O (cac A,
dinh dugc sap xép theo chiéu ngugce chicu quay cua kim dong
ho). Tinh s6 do clia cdc cung lugng giac AOA“ A; A (1,7 =
0,1,2,3,4,i # j).
A2 0 AO
As
Loi giai.
Ta c6 AgOAg = 0 nén sdAgAg = k2w, k € Z
AgOA, = g nén sdApA; = g + k2n, k € Z
A()OA2 = 7 nén SdA()Al =7+ ]{32’71'7 keZ
— ~ 3
A,0A; = g nén sdAgAs = 27 — g ko = 7” v kom ke Z
Nhu vay sdAgA; = %T F koM, i=0,1,2.3keZ
Theo hé thiic salo ta ¢6 sd A;A;=sdAgA; — sdAgA; +k2m = (j —1) g + k2, k e Z.
O
BAI TAP TU LUYEN
Bai 1. Tinh do dai cung tron trong cac truong hgp sau:
a) Ban kinh R = 5, ¢6 s6 do 72°. b) Ban kinh R = 18, ¢6 s6 do 150°.
Loi giai.
.72
l=—=5=2
i 181050 '
.
b) = 18 =15 0
T :
Bai 2. Cho duong tron ¢6 dudng kinh R = 20 cm. Hay tinh do dai cung tron c6 s6 do: 17T—5; 1,5;37°
Loi giai.
o= %.20 ~ 4,19 cm,
e [ =1,5.20= 30 cm.
37
[ =—=20~12,91
° 130 0=~ 91 cm.
O

Bai 3. Béanh xe ctia ngusi di xe dap quay dugc 11 vong trong 5 giay.

a) Tinh goc (theo do va radian) ma banh xe quay duge trong 1 giay.

b) Tinh quing duong ma nguoi di xe da di dugc trong 1 phut, biét rang duong kinh banh xe dap la
680 mm.
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Lo giai.
11 22
a) Trong 1 giay, banh xe quay dugc - vong, tic la quay duge mot goc Tﬁ (rad) hay 792°.

22
b) Trong 1 phat, banh xe lan duge [ = 340.%.60 ~ 281,990 (mm) ~ 282 m. O

Bai 4. Cho luc giac déu AgA;A;AyA5As noi tiép duong tron tam O(cac dinh duge sip xép theo
chiéu ngugc chiéu quay ctia kim dong ho). Tinh s6 do clia cic cung lugng giéc A:Ai, A:élj (i, =
0,1,2,3,4,5,i % j).

Loi giai.

sd AgA; — %+k27r,i:0,1,2,3,4,5, kel

sd AjA;=sdAgA; — sdAgA; +k2r = (j — i) % Y kom0, =0,1,2,3,4.5,i # j, k € Z.
0

Bai 5. Trén dudng tron lugng gidc goc A. Cho diém M, N sao cho sdAr]\vW = g, sdA?V = —% . Céc

(5% m
diém M’, N’ 1an lugt 1a cac diém déi xting ctia M, N qua tam dudng tron. Tim s6 do ciia cung AM', AN’
(5%
va M'N’.

Lai giai.

sdAE\%’: g+7r+k:27rz 6§+k27r,k€Z

sdA?v'z—g+w+k2n=4§+k2w,kez N’ .M

The% hé thﬁcmSacld ta gé o A

sAM'N'=sdAN'~ sdAM' + k2x = == + k2m k € L. ‘
M N

O

& Dang 3. Bi€u dién cung luong giic trén duong tron luong giac

Dé biéu dién cung lugng giac trén dudng tron luong giac, ta thuong sit dung cac két qua sau:
e Cung c6 s6 do a (a°) va cung c6 s6 do a + k27 (a° + k360°) c6 cling diém biéu dién trén
duong tron lugng giac.
e S6 diém trén dudng tron lugng giac biéu dién cung luong giac c6 sé do dang a + % (hay

k360°

a® + ) (v6i k 1a s6 nguyén va m la s6 nguyen duong) la m diém. Tt d6 dé biéu dién

cac cung lugng giac do, ta cho k chay tit 0 dén m — 1 r6i biéu dién cac cung doé.

$>696> BAI TAP DANG 3 96969

. . 9
Vi du 1. Biéu dién cung lugng giac trén duong tron lugng giac c6 so do Zﬁ

Lai giai.
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9 , . 9
Ta co Zﬂ = g + 2 - 27m. Do d6 diém bieu dién cung lugng giac % trung v,
P - 2 2 ox ., ™ B
v6i diem bieu dién cung lugng giac 1
. ) 9 | ~ M
Vay diém cuoi cia cung Iﬁ la diém chinh gitta M cta cung nho AB. I p
O T
B/
O
Vi du 2. Biéu dién cung luong gidc trén duong tron lugng giac ¢6 s6 do —765°. \‘
Loi giai.
Ta c6 —765° = —45° — 2 - 360°. Do dé diém bicéu dién cung luong gic y
h - - 45 1
—765° trung v6i diém bieu dién cung lugng giac —45°. Lai c6 360 — 3" B
Ta chia duong tron thanh 8 phan bang nhau.
Khi d6 diém M biéu dién géc c6 s6 do —765°. A A
19 x
M
B/
OJ
{ Vi du 3. Biéu dién cic cung ludng giac c6 s6 do = k7 vé6i k 1a sb nguyen tiy ¥.
Loi giai.
k2 ) RO .
Ta c6 = km = Tﬂ Vay c¢6 2 diém biéu dién cung lugng giac ¢6 so do v,
k. B
e Véi k=0, x =0, dugc biéu dién béi diem A.
e Véi k =1, x = 7, dudc biéu dién bdi diem A’ A A
1) T
B/
O

Vi du 4. Cho cung lugng gidc c6 s6 do x = g + km v6i k 1a s6 nguyen tuy y. C6 bao nhiéu gia

tri k& théa man x € [2m; 57)?

Loi giai.
%
u + km > 2w k> —
Giai he bat phuong trinh < = leg i
Z + km < 57 k< —
4

. 7 .
T d6, de x € [2m; 57 thi — < k < —. Vi k 1a s6 nguyén nén c¢é 3 gia tri cla k, 1a 2,3, 4, théa man
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ycbt. 0
) mookm o S .
Vi du 5. Cho cung lugng gidc ¢6 so do x = —3 + e v6i k la sO nguyeén tuy y. C6 bao nhiéu

3
gia tri ctia k thoa man x € <_§; 4#} ?
Loi giai.
m km 3T 16
) 3 + e > 5 k > 15
Giai hé bat phuong trinh i & 59
4+ <y k<22
3T =T =3
NP 3 a6 52 o o NCEE S SRS
Tu do, de x € 5 47| thi T <= 3 Vi £ 1a s0 nguyén nén c6 19 gié tri cia k (—1,0,...16,17)
thoa ycbt. O
z .z ~ A 7T kﬂ- s £ N ~ , N ., . 2
Vi du 6. Cho cung lugng giac ¢6 so do x = v + 3 v6i 80 k tuy y. Co6 bao nhiéu gié tri cua k
thoa man x € (%ﬁ, 2#} ?
Loi giai.
m  km —T i
/ RV L
Giai hé bat phuong trinh S & 97
oy TR o k<
Tt do, dé x € (%;2%] thi 7 < k< 5 Vi k 1a s6 nguyén nén c6 14 gia tri cia k (0,1,...12,13)
théa ycbt. O

2 e . k .
Vi du 7. Bieu dién cac cung lugng giac ¢6 so do x = ; véi k 1a sO nguyén tuy .

Loi giai.
k k2 2 i ~ £
Ta c6 x = 77 = Tﬁ Vay ¢6 2 diém bieu dién cung lugng giac c¢6 so do v,
ks B
2 ‘ ? r 2
e VGi k=0, 1 =0, dudge bieu dién béi diem A.
o Vi k=1, 2y = g duoc bidu dién béi diém B. A’ A
o VGi k =2, 75 = 7, duoc bidu dién béi diém A'. 0 v
3 2 4 2
o Voi k=3, x4 = 7” duge bidu dién béi diém B,
B/

BAI TAP TU LUYEN

v s . k 5
Bai 1. Bieu dién cung lugng giac ¢6 so do x = % véi k 1a sO nguyén tuy y.

Lai giai.
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k k;2 2 i ~ Z
Ta c6 z = % = % Vay ¢6 6 diem bieu dién cung lugng giac c¢6 so do

km
3 . 2 ~ 2
e VGi k=0, x;1 =0, dugc bieu dién béi diem M.

o Véik=1, 1y = g duoe bidu dién béi didm M,.

2 2 ~ 2
o V6i k=2, 15 = ?ﬂ duoc bidu didn bdi didm M.
e Véi k =3, 2, = 7, dudc biéu dién béi diem M,.

4 2 ~ 2
o Véi k=4, x5 — ?ﬂ duoc bidu didn béi didm M.

5 2 ~ 2
o Vi k=5, 15 = % duge bidu dién béi diém M.

Bai 2. Biéu dién cung luong giac c6 s6 do x = —750°.

Loi giai.

Ta c6 v = —750° = —30 — 2 - 360°. Vay diem dién gbc —750° trimg vdi

diém biéu dién cung lugng giac —30°.

.. 30 1

Lai c6 — = —.
360 12

Chu y goc —30° nam duéi truc Ozx.

Khi d6 diém M biéu dién cung luong gidc —750°.

Ta chia duong tron thanh 12 phan bang nhau.

2 gex . 2
Bai 3. Bieéu dien cung lugng giac ¢6 s6 do x = —?ﬂ.
Loi giai.
27
a1 { /D
Ta c6: zi =3 Ta chia duong tron thanh 3 phan bang nhau.
s
\ . s 2
Khi d6 diem M bieu dién cung lugng giac x = _?W'

Bai 4. Biéu dién cac cung luong giac c6 s6 do z = g + km véi k 1a s6 nguyén tiy .

L&i giai.

Ms
2
M, M,
.
M5 6
0
B
A A
L
M
B/
0
B
A A
X
B/
0

%44 L% /7 GIAO VIEN: PHAN TRAN THANH HIEU — ®: 0906 087 784 <&/ 3%+,

* Trang9 °



CHUONG 6. CUNG VA GOC LUONG GIAC. CONG THUC LUONG GIAC 1. CUNG VA GOC LUONG GIAC

k2 2 2 ~
Ta co x = g + km = g + TW Vay c6 2 diem bieu dién cung lugng giac Y

Césédox:§+k7r. BMI
o Voi k=0, 2, = = duoc bidu dién béi didm M;.
3 A A
1 /

o Vi k=1, 1y = % duge bidu didn béi diém M.

O x
M;
B/
O
N « 2 X 2 .z 2 A m kﬂ- 2,0 N £ ~ N -
Bai 5. Bieu dién cac cung lugng giac ¢6 so do x = v + - véi k 1a sO nguyén tuy ¥.
Loi giai.
) m  km T KT ST S
Tacoz = ) + NS + i Vay ¢6 4 diém biéu dién cung lugng v,
giac c¢6 s6 do x. B
o V6ik=0,12, = —%, dugc biéu dién béi diem M;. J\47/ b\%@
o Vi k=1, 1y = %, duge bidu dién béi diém M,. A’ A
3 2 ~ 2 O €
o Vi k=2, x5 = 2% dugc bidu didn bdi didm Ms.
547.‘_ M4 Ml
o Vi k=3 4= i duge biéu dién béi diem M,. o
O
N . « 2 (-3 P2 , Z ™ kﬂ- P N P4 N .
Bai 6. Bieu dien cung lugng giac c¢6 s6 do x = s + 3 véi k la so nguyeén tuy .
Loi giai.
. ™ km T k24 /£ - 2 1ex
Ta c6 © = % + 1 + 5 Vay ¢6 6 diém bieu dién cung lugng Y,
giac c¢6 s6 do x. B
o V6i k=02 = ;%, duge biéu dién béi diém M;. M; b\\MQ
o Voik=1, 2y = R duge biéu dién béi diém M. A A
» T 2 x4 e a2 O z
o VGi k=2 23= BL dugce bieu dien béi diem B. M, /M1
5 2 ~ 2
o V6i k=3, x4 — % duge bidu didn bdi diém Ms. —
7 2 ~ 2
o V6i k=4, x5 — g dugc bidu didn bdi diém M,.
3 Ay ) N
o V6i k=5, 15 = 7” duge bidu didn béi diém B,
O

Bai 7. Khi biéu dién cac cung luong gidc c¢6 s6 do x = kr va y = k27 lén dudng tron lugng giac, sb
diém chung nhan dugc la bao nhieu?

Lai giai.
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k27

Tacoéox =kr = - Vay c6 2 diém biéu dién cung luong giac c¢6 s6 do . v,
o V6i k=0, z; = 0, dude bidu dién béi diém A. B
e Véi k =1, 2o = 7 dugc biéu dién béi diém A’
Ta c6 y = k27. Vay c6 1 diém bicu dién cung lugng giac c6 s6 do y. V6i 4/ A
k =0,y =0, dusc biéu dién béi diém A. Vay s6 diem chung nhan dugc O T

la 1 diém chung.

B/

O

Bai 8. Khi biéu dién cac cung luong giac c6 s6 do x = g +krvay= g + k27 lén duong tron lugng

giac, s6 diém chung nhan duge 1a bao nhieu?

Loi giai.
. e k2w 4 . =7 e ox .. . £

Tacox=kr = 5 + 0 Vay c6 2 diém biéu dién cung lugng giac cé so v,
do . B

o Voi k=0, 1, = g duge bidu didn béi diém B.

3 2 ~ D . o F
e VGik=1, a9 = g dugc bieu dién bdi diem B'. A A
O T

7 " . . p
Tacoy = 5 + k2m. Vay c6 1 diem bieu dien cung lugng giac c6 so do y.

Véi k =0,y = g, duge bicu dién bdi diem B. Vay sé diém chung nhan
B/

duge 13 1 diém chung. -

T  km 5%

Bai 9. Khi biéu dién cac cung lugng gidc ¢6 s6 do x = 3 + 5 va y = 5 + k7 lén duong tron lugng
giac, s6 diém chung nhan dugce 1a bao nhieu?
Loi giai.

) T km 7w k27 N G GPS L
Ta céxz = 3 + 5 =3 + o Vay c6 4 diem bieu dién cung lugng giac Y
c6 so do z.

o Voi k=0, 1, = g duge bidu didn béi diém M,. N !

5 2 ~ 2
o Vi k=1, 1y — % duge bidu didn béi didm M. A’ A

4 2 ~ 2
o Véi k=1, 2y — — duoc bidu dién béi didm M. N,

” Llm 4N\ .. - M; !
e VGik=1,29= i3 dugc bieu dién béi diem M,. B

5 5 k2 2 v x .
Ta coéy = g + kT = % + Tﬂ Vay c6 2 diém bieu dién cung lugng giac cé so do y.

5 2 ~ 2
Voi k=0, g = % duge bidu didn béi diém N,

11 . . 5
Véi k=1, yp = Tﬂ duge bidu didn béi diém N.
Vay s6 diém chung nhan duge 1a 2 diém chung.

£ 2 - 2 N N ., o o ., L Z kﬂ-
Bai 10. Tim tat ca cac diem trén dudng tron lugng giac bieu dién cung lugng giac cé so do x = T

khong tring véi diem biéu dién cung luong giac c6 s6 do y = k.
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CHUONG 6. CUNG VA GOC LUONG GIAC. CONG THUC LUONG GIAC 1. CUNG VA GOC LUONG GIAC

Loi giai.
3 krm k2w
Ta c6 x = — = ——. Vay c6 8 diém biéu dién cung luong giac ¢ sé do x, lan lugt biéu dién cac cung

4 8
2 47 6w 87 10w 127 14w

1 —_— =, —, —, — )
u’dngglaccosodoO 5 3 8'8 8 8 ' 8§

Tacoy =kmr= 7 Vay ¢6 2 diém biéu dién cung lugng giac c6 s6 do y, lan lugt biéu dién céc cung

2
luong giac c6 s6 do 0, g
Vay ¢6 6 diém théa man ycbt. 0
7z .2 ., g &~ . . 7z 2 k
Bai 11. Tim tat ca cac diem trén duong tron lugng giac bieu dién cung lugng giac ¢6 s6 do x = ?ﬁ—i- %
2 2 o P k2
khong trung véi diem bieu dién cung lugng giac cé so do y = ?ﬂ

Loi giai.
2 k 2 k2
Ta c6 x = ?7? + % = % + TF Vay ¢6 6 diem bicu dién cung lugng gidc ¢6 s6 do x, lan lugt biéu
2r 3w 4w 5w 6m Tm
dién cac cung lugng gidc ¢6 s6 do —, —, —, —, —, —

3 /330430 3’ ém
k2w , i N s gx
Ta c6 y = ——. Vay c¢6 3 diém bicu dién cung luong giac c6 s6 do y, lan lugt biéu dién cac cung luong
21 Am

373"
Vay c6 4 diém théa man ycbt. 0

gidc ¢6 s6 do 0, —

BAI TAP TONG HOP

Bai 12. Chtng minh:
107 227
a) Hai goc lugng giac ¢6 cung tia dau va c¢6 s6 do lan lugt 1a = va = thi c6 cling tia cudi.

b) Hai géc lugng gidc ¢6 cuing tia dau va ¢6 s6 do 645° va —435° thi ¢6 cling tia cudi.
Loi giai.
227 10m 127 10w

a) Ta co : 3 =3 + 3 = 3 + 4.

Vay hai géc da cho c6 cling tia cudi.
b) Ta c6 : 645° = —75° + 2 - 360° va —435° = —75° — 360°.
Vay 645° va —435° ¢6 cling tia cudi.

]

Bai 13. Coi kim gio dong ho 1a tia Ou, kim phut dong ho 1a tia Ov. Hay tim s6 do ctia goc luong giac
(Ou; Ov) khi dong hd chi 3 gio, 4 giv, 9 giv, 11 gio.
Loi giai.

e Khi déng hd chi 3 giv, ta c6 sd(Ou, Ov) = g 1 k2

N N 2
e Khi dong ho 4 gig, ta c6 sd(Ou, Ov) = ?ﬁ + k27
e Khi dong ho 9 gio, ta ¢6 sd(Ou, Ov) = _E + k2w

e Khi dong ho 11 gig, ta ¢6 sd(Ou, Ov) = —% + k27
O

Bai 14. Cho géc lugng giac (Ou, Ov) c¢6 s6 do a. Tim s6 do goéc hinh hoc uOv trong céc truong hop

sau:
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CHUONG 6. CUNG VA GOC LUONG GIAC. CONG THUC LUONG GIAC 1. CUNG VA GOC LUONG GIAC

a) a = —1955° b) a

Lai giai.
Trude hét ta can nhé 0° < uOv < 180° va (Ou, Ov) = uOv + k360°.
a) Ta c6 @ = —1955° = 165° — 6 - 360°. Nén uOv = 165°.

10887 27
b) a= =

—_— 2
5 =g +181-27 Vay uOv = Eﬂ

O

Bai 15. Cho duong tron duong kinh 20 cm. Tim s6 do bang do va rad cac cung c6 do dai lan lugt 13

9 cm, 37 cm.

Loi giai.
Goi R la ban kinh duong tron, khi d6 suy ra R = 10 cm.
9
— - 180 °
9 162
e Véicungc6 dodai9em,taco:l=R-a=a=—=—rad= 10 = (—) .
R 10 7 7
37
— - 180 °
[% 87 296
° Véicungcéd@déi?;?cm,tacé:l:R-aia:—:—rad:m—: (—) :
R 10 s s
OJ
<. N . = . y Y . 1807
Bai 16. Trén duong tron lugng giac cho cac cung ¢6 so do theo thi tu la —60°,—315°, —1130°, —

117 ). . A . N PR & 2.
-5 Hoi trong cac cung trén nhitng cung nao c¢é cung diém cuoi?

Loi giai.

Trude hét ta thay hai cung c6 sd do a va 3 goi 1a c6 chung gbc va chung ngon khi va chi khi o =
B+ k27 < a — 3 = 2kw. Tic 1 hai cung lugng gidc c6 chung diém goc va diém ngon khi va chi khi
ching hon kém nhau boi ctia 27 (boi ctia 360°).

Ta co:

— 60° — (—315°) = 255° + k360°, k € Z
— 60° — (1130°) = —3 - 360° — 110°  k360°

1807 T 1807
— 60° — (——) = ——+ —— #£ k2
- 3 + - #+ k27
117 s 117
60 ( 3 2 3 i .

—315° — 1130° = —4 - 360° — 45° # k360°

18071') 5% 21
S1130° — (28 ) = =327+ 2% 113,20 — & £ kor
30 ( - 3 7r+18+ 3,2m 77&k7r

Nhu vay bang cach tinh hiéu s6 ctia ting cap ta thay chi c6 cung —60° v cung TW la ¢6 chung diém
dau va diém cudi. 0
Bai 17. Cho goc lugng gidac (OC; OD) = 405° + k360°. Tim tat ca cac goc ¢ cung tia dau va tia cudi
véi goe da cho va ¢6 s6 do véi gia tri tuyet doi khong qua 1200°.

Loi giai.
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CHUONG 6. CUNG VA GOC LUONG GIAC. CONG THUC LUONG GIAC 1. CUNG VA GOC LUONG GIAC

Goi a 1a goc can tim.

107 53
Theo bai ra o < [1200°] < —1200° < 405° + k360° < 1200° = ~o1 < k < 21 = k €
{—4;-3;-2; -1;0;1; 2}
Vay cac goc can tim theo thit tu 1a : —1035; —675; —315; 45; 405; 765; 1125. 0

Bai 18. Xac dinh diém cubi clia cung luong gidc AM ndm trong géc phan tu nio ctia mat phing toa

do trong cac truong hgp sau:

a) sdAM = 1975° + k360° b eddpp'Z 22T

+ k27

Lai giai.
a) Ta c6 sdAM = 1975° + k360° = 175° + 5 - 360° va 90° < 175° < 180°.

Vay diém M nam trong cung phan tu thit 17
g 2006 30 3 30
b) sdAM = 7r+k:27r=1—;+52-27rvag<1—5<27r.

Vay diém M nam tai géc phan tu thi IV.

0

Bai 19. Hién tai dong ho chi 8 gio ding. Néu dong ho chay binh thuong thi sau bao nhiéu lau lan dau
tien kim gid OG va kim phat OP tao thanh géc lugng giac (OG; OP) = 180°7
Loi giai.
Mot gio kim phit quét nén goc 360°, kim gic quét nén goc % = 30°. Nhu vay mot gio kim phut OP
vach mot goéc 16n hon kim gis 330°. Hién tai 8 gic ding tic la (OG; OP) = 120°.
Goi t 1a thoi gian (gi) dé hai kim tao thanh mot goc 180° lan dau tien. khi do

/2 180 — 120 _ 2

2 oibs,
330 11 &

O
Bai 20. Kim gio va kim phut ctia mot dong ho 16n c6 do dai lan lugt 1a 165 cm va 225 cm. Hobi trong
40 phat dau kim gio vach cung tron c6 do dai bao nhiéu mét, dau kim phut vach cung tron c6 do dai

bao nhiéu mét ?

Loi giai.
360
Mot gis (60 phit) kim phit quét nén goc 360°, kim gis quét nén goc ol 30°.
. 40 - 360
Nhu vay trong 40 phat dau kim phat vach mot goc = 240° = g rad, kim gi¢ vach nén mot
40 - 30 s
¢ = 20° = — rad.
goc = 5 ra o
Tu do6 suy ra do dai cung tron ma kim phut va kim gic da vach trong 40 phut dau lan lugt la:
4
l, =225 g = 300m ~ 942,48 cm = 9,4248 m va [, = 165-% ~ 57,6 cmm = 0,576 m. ([l

Bai 21. Mot banh xe ¢6 ban kinh R = 2,4 m quay mot goc bang 30°. Tinh do dai duong di clia mot
diém trén vanh banh xe.

Loi giai.

Coi banh xe 1a mot duong tron c6 ban kinh R = 2,4 m. Do dai dudong di ctia mot diém trén vanh banh

xe 1& do dai clia cung tron c6 s6 do 30° = % Vay do dai can tim 1a l = 2,4 - % = 0,47 cm. L]
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